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1-) (IME-89) Um ponto se move de modo que, o quadrado de sua
distancia a base de um tridngulo isosceles € igual ao produto de
suas distancias aos outros dois lados do triéngulo. Determine a
equacdo da trgjetoria deste ponto: identificando a curva descritae
Seus respectivos parametros.

2-) (IME-89) Dada a equacéo:

X+ Yy —2mx—4m+1)y+3m+14=0
a)Determine os valores de m, para que esta equacao corresponda a
um circulo.
b)Determine o lugar geométrico dos centros desses circul os.

3-) (IME-89) Seja ABCD um trapézio cujabase maior AB =aé
fixae cujabase CD = b. A soma dos lados ndo paralelos é
constante eigual al. Os prolongamentos dos lados néo paralelos se
cortamem .

a)Demonstre que o L G descrito pelo ponto | € uma conica.
b)Determine eixos e disténcia focal.

4-) (IME-89) Sejauma elipse cujo eixo maior AA’ =22ecuja
excentricidade € 0,5. Sgja F o foco da elipse, correspondente ao
vértice A. Considere a pardbola, cujo vértice é o ponto O, centro da
elipse e cujo foco coincide com o foco F da elipse. Determine o
angulo entre as duas curvas nos pontos de intersec¢ao.

5-) (IME-89) S&o dados um segmento AB e os pontos C e D, que
o dividem interna e externamente numa mesmaraz&o. Mostre que
as circunferéncias de didmetro AB e CD sdo ortogonais.

6-) (IME-90) Considere afamilia de retas representadas pela
2

equacdo: y=mx— M , onde p é uma constante positiva

dada e m um ndmero real variavel.

a)Determine a condi¢do para que hum ponto M = (X, Yo) do plano

cartesiano, passem duas retas dessa familia.

b)Determine o LG dos pontos M para 0s quais as retas que por eles

passem sejam perpendiculares.

7-) (IME-90) Na elipse de excentricidade 0,5, foco naorigem e
retadiretriz dada por 3x + 4y = 25, determine:

a) os vérticesda€elipse

b) o outro foco

¢) aequacdo daoutraretadiretriz

8-) (IME-91) Determine o quadrado OABC cujos vértices sdo a
origem e os pontos A(1, 1); B(0, 2); C(-1, 1). SejaF(0, 1) o centro
desse quadrado e (P) a pardbolade foco F e cujadiretriz € 0 eixo
das abscissas. Pede-se:

a)Mostre que (P) passa por A e pos C.

b)Determine a equacéo dessa pardbola.

c)Calcule as coordenadas do ponto D, segundo ponto de
interseccdo dareta BC com (P).

d)SejaM um ponto qualquer de (P) cuja abscissa é x. Mostre que a
poténciade M em relacdo ao circulo de didmetro CD &

o

%(x+1)3(x— 3

9-)(IME-91) Considere um circulo e umareta que ndo se
interceptam, ambos contidos num mesmo plano. Determine o
lugar geométrico dos centros que sao tangentes exteriormente ao
circulo dado e areta dada.

10-)(IME-91) Sgjam um circulo . com centro O eraio R eum
ponto P tal que OP = 3R.

a) Determine um diédmetro MN de modo que o tridngulo PMN
sejaretngulo com angulo reto em M.

b)Calcule, em funcdo de R, oslados e a &rea do triangulo PMN.
¢)PN intercepta a circunferéncia em um segundo ponto K.
Calcule PK.

d)O diametro MN giraem torno de O. Qual o LG dos pés das
perpendiculares tracadas de P sobre MN?

€)Determine a posi¢do do didmetro MN paraque a &reado
tridngulo PMN sgja maxima.

11-) (IME-93) Demonstre analiticamente que se umareta
perpendicular auma corda de uma circunferéncia, passa pelo seu
centro, entdo ela divide a corda no seu ponto médio.
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12-)(IME-94) Sgja y = X? uma pardbola com foco F e diretriz d.

Umareta cujo coeficiente angular € m = 0, passa por F e cortaa
pardbola em dois pontos M1 e M2, respectivamente. SgjaG o
conjugado harmdnico de F em relacdo aM1 e M2. Pede-se;
a)As coordenadas de g em funcdo de m.

b)O lugar geométrico do ponto G quando m varia.

13-)(IME-95) Seja ABC um tridngulo qualquer no qual os
vértices B e C sdo fixos. Determine o lugar geométrico descrito
pelo ponto A, varidvel, sabendo que os éngulos B e C satisfazem
arelacdo tgB. tgC =k, k constante real.

Discuta a solucgéo para os diversos valores de k.

Sugestao: Considere como eixos coordenados asretas BC ea
mediatriz do segmento BC.

14-)(IM E-96) Um tridngulo ABC tem base AB fixa sobre uma
retar. O vértice C desloca-se a0 longo de umaretas, paralelaar
e aumadistancia h da mesma. Determine a equacdo da curva
descrita pelo ortocentro do tridngulo ABC.

15-)(IME-97) Dados os pontos A e B do plano, determine a
equacdo do lugar geométrico dos pontos P do plano, de tal modo
que arazéo entre as distdncias de P a A ede P a B sgja dada por
uma constante k. Justifique a sua resposta analiticamente,
discutindo todas as possibilidades para k.

16-) (IME-98) Considere uma €lipse e uma hipérbole centradas
naorigem, O de um sistema de coordenadas cartesianas, com
eixo focal coincidente com o eixo Ox. Os focos da elipse séo 0s
vértices da hipérbole e os focos da hipérbole sdo os vértices da

elipse. Dados os eixos da elipse como 10 cm e % cm,

determine as equagdes das parabolas, que passam pelas

RUMOACHTA



interseccdes da elipse e da hipérbole e sdo tangentes ao eixo Ou na
origem.
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